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1. (Efectos redistributivos de los impuestos a la herencia) Suponga una
economia de T+ 1 periodos que esta habitada por dos tipos de hogares. Cada hogar
tipo 1 recibe una herencia de herencia H > 0 unidades de bien de consumo en el
primer periodo, t. Por su parte, cada hogar tipo 2 no recibe herencia alguna. Ambos

tipos de hogares reciben exactamente el mismo flujo de dotacién: {Y;, Yii1,...Yiir}

Las preferencias de todos los hogares son idénticas y dadas por:

T
U= FulCuy) (1
j=0
Con 8 € (0,1) el factor de descuento y u(-) una funcién de utilidad con las propiedades
estdandar vistas en clase. Suponga que la cantidad de hogares tipo 1 esta dada por
v > 0 y la cantidad de hogares tipo 2 esta dada por 1 —~ > 0. Finalmente,

suponga que la tasa de interés es constante e igual a r para todos los periodos y que
B(l+r)=1.

(a) Defina W = (Z?:o (ﬁfj)j ) Muestre que la funcién de consumo para un hogar

con herencia (C) y para un hogar sin herencia (CV#) estdn dadas por ':

cH = (%) (W+H) (2)
oNH — (%) (W) (3)

Como f(1 + ) = 1, entonces Cff; = C" y CNT = CM para todo j =
0,...,7T. El ingreso permanente del hogar con herencia es W + H, mientras

1_gT+1

1Recuerdeque1+5+52+...+ﬁT:W.
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que el del hogar sin herencia es W. Asi, usando la restriccién presupuestaria

intertemporal:

~_Cl =W+H 4
jz%(l—l—r)i_ " @)
T CH
;(HT)J:W*H (5)
T
CHy B =W+H (6)
7=0
1_BT+1_
ct ﬁ—WJrH (7)
1 —

Como el ingreso permanente del hogar sin herencia es W y las preferencias son

idénticas, entonces:

CNH = (11_;5?“) W (9)

(b) Basado en su respuesta anterior, muestre que el consumo de un hogar con
herencia es persistentemente més alto que el hogar sin herencia para todo el

ciclo de vida, a pesar que el perfil de ingreso y las preferencias son idénticas.

CH = (%) (W + H) (10)
M — ({2 ) O9) (1)

Entonces el consumo del hogar con herencia es mayor al de sin herencia en
(klﬂ_—fﬂ) (H) unidades para todos los periodos. Esto porque el hogar con
herencia empieza con una dotacion adicional de recursos que puede distribuir

sobre su ciclo de vida.

(¢) Muestre que el consumo agregado de esta economia para el periodo t viene

dado por:
¢ = (125 ) GOV + H)+ (1= )W) (12)
_ (11_;5?“) (W +~H) (13)
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C =~C" + (1 —~)ONH (14)
¢ =1 (1o ) W B+ (1-0) (150 ) O0) (19
¢ = (=50 ) OOV 4 )+ (=) (16)
- (11_;5;6“) (W +~H) (17)

Suponga que se establece un impuesto a las herencias, segiin el cual una fraccién 7
del valor heredado debe ser pagada por los hogares que reciben dicha herencia. El
gobierno transfiere la recaudacion total de este impuesto de forma equitativa entre
los hogares que no reciben herencia. En consecuencia, cada hogar con herencia
paga TH en el periodo t, y toda la recaudacion se redistribuye entre los hogares

sin herencia. De este modo, cada hogar sin herencia recibe una transferencia de
yrH
1—?
elegibles para recibirla.

que corresponde al monto total recaudado dividido entre el niimero de hogares

(d) Obtenga la funcién de consumo de cada tipo de hogar como en el inciso (a).
Muestre cual tipo de hogar experimenta un aumento de consumo y en qué
magnitud.

La renta permanente de cada hogar con herencia pasa a ser W + (1 — 7)H.

Mientras que la renta permanente de cada hogar sin herencia pasa a ser W +

%. Entonces, usando la funcién de consumo:
OH—-J;ﬁ—(W+U—)H) (18)
T\l = BT-H T
1-p yTH
NH
S N 1
¢ (1—5T+l) (W+1—7> 1)

Por tanto, el hogar con herencias experimenta una reduccion, mientras que el

hogar sin herencias un aumento en el consumo.

(e) Obtenga el consumo agregado como en el inciso (c¢). ;Qué condiciones debe
tener los principales parametros para que el consumo agregado sea mayor? Ex-
plique la intuicién de su resultado.

Vimos que:

CH

(%) (W + (1 7)H) (20)

()

CNH
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Sumando ambos y ponderando por el tamano relativo de cada tipo de hogar:

= ( 15f+1)(w+(1—7>1{)+(1—7)<11_;6f“) (W+fj)

.,
= El ﬁf+l)<(w+(1_7)ﬂ)+( )(W+YT[{Y>)

1_5Tﬁ+1) y(1—7)H+W +~7H)

C_( REVR T

Que es el mismo consumo agregado. Esto se debe a que la dotacion agregada
de recursos, tanto temporal como intertemporal, no cambia. Simplemente hay

una redistribucién de la riqueza.

2. (Modelo de produccién:) Suponga una economia compuesta por un hogar repre-
sentativo y una empresa representativa. No existe gobierno, no hay dinero, todo esta
expresado en términos reales y no hay incertidumbre. Las preferencias del hogar

estan dadas por:

In Ct + (9t 1n(1 — Nt) -+ ﬁ [ln Ct+1 + 9t+l ln(l - Nt+l):| (22)
resuelve el siguiente problema:

El hogar es dueno de la empresa. Asi, el hogar recibe los dividendos D; y D;,1 que
genere la empresa en cada periodo. Estos se toman como dados por el hogar. El

hogar inicia sin riqueza o deuda (S;—; = 0).
La empresa representativa produce output conforme a la funcion:

}/;f+] - AtJr]Kta—‘ertl—&-]a ] = 07 L.

La empresa se ve obligada a endeudarse para financiar toda la inversion en el periodo
t. Suponga que la empresa se endeuda a la misma tasa r; que el hogar obtiene por

ahorrar. La inversion se convierte en nuevo capital a través de la siguiente relacion:

Kt-l—l = It + (]_ - (S)Kt

(a) Plantee el problema del hogar. Simplifique para que sea un problema de
eleccion de cuatro variables: Cy, Cyi1, Ny, Npy1.. Obtenga las cuatro condi-
ciones de optimalidad que caracterizan la decision éptima del hogar. No es

necesario resolver.
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Cm]\?,XS U=1In Ot + Qt In (1 - Nt) + 6 [ln Ot+1 + 9t+1 In (1 - Nt-l—l)]

s.a. (23)

C, Wy 1 Npyy1 + D
t+1 _ tht + Dt + t+14Vi+1 t+1
1+ Tt 1+ Tt

La condicién intratemporal (oferta laboral), estd dada por:

Cy +

0,C,
- ! ;V = w, (24)
- t
0r11C1
_ 25
1— Niwy Wi41 ( )

La condicién intertemporal o la Ecuacién de Euler es:

Ciya
C

Finalmente, como son cuatro variables de elecciéon (Cy, Cyi1, Ny, Niyq), la re-

=B(1+mr) (26)

striccion presupuestaria intertemporal es la cuarta condicion que garantiza la

solucién al problema:

C W1 Ner1 + D
t+1 :tht+Dt+ t+14VE+1 t+1

C
t+1+Tt 1+Tt

(27)

Plantee el problema de la empresa como un problema de optimizacion para
maximizar el valor presente descontado de los dividiendos. Obtenga la condicién
de optimalidad que caracteriza la demanda laboral de cada periodo y la de in-

version.

max ‘/t = AthaNtlia — tht+

N¢, I

1
1+7’t

(A K2 NS — wia N + (1= 0) Ky — (L4 74) (K — (1 — 0) Ky))|

La condicion de optimalidad que caracteriza la demanda laboral esta dada por:

(1 —a)A KN, = w, (28)
(1= a) A K7 N = we (29)
La condicién de optimalidad que caracteriza la inversién esta dada por:
QA KPS NS =i+ 6 (30)
L =K1 —(1-0)K, (31)
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3. (Mercado de Trabajo): Considere un modelo de un periodo del hogar (modelo
estético). El hogar obtiene utilidad del consumo, Cy, y del ocio, L;. La oferta laboral
en horas estd dada por N, y el hogar tiene H horas disponibles para distribuir entre
ocio y trabajo, tal que H = L; + N;. El hogar obtiene ingresos laborales w;/N;,

tomando como dado el salario w;. Las preferencias del hogar estan dadas por:

1 —
U(Ct, Lt) — 5075 —|— 9t Lt (32)

(a) Obtenga una expresién para la oferta laboral del hogar representativo. (Para

simplificar, suponga que el hogar no tiene ingresos no laborales).

El problema del hogar es:

s, 300/ @)
s.a. (34)

C, = wN, (35)
H=N,+L (36)

Simplificando:

1
max §U}tNt + gt\/ H — Nt (37)

Ny

La CPO esta dada por:

(- N2 =2 (39)
- 3 = (1) (40)
N—H - (Z—) (41)

(b) ¢{Puede el efecto ingreso llegar a dominar al efecto sustitucion para este hogar?; Bajo
qué condiciones el hogar consumird tinicamente ocio (es decir, no trabajara en

absoluto en el mercado)?

La oferta laboral del hogar es:

Nt:H—(—>2>O (42)
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Note que
ON, 07
ow,  w}
Por lo que la oferta laboral siempre es creciente en w;. Es decir, el efecto

sustituciéon siempre domina. Ademas, la oferta laboral es mayor a cero si:

H— <ﬁ)2 >0 (43)

Wy
2 07
> — 44
wt H ( )
0

Entonces, si wy < %, el hogar ofrecera cero horas de trabajo o solo consumira

oclo.

(c) Ahora suponga que el producto Y;, lo produce una empresa competitiva con la
tecnologia:
Y, = A KN, (46)

Con K; > 0 el stock de capital fisico (ex6geno), N; la cantidad de horas de
trabajo empleadas, y A; la productividad total de los factores. Obtenga una

expresion de la demanda laboral como funcién de wy, Ky, v A;.

El problema de la empresa es

max AK}PNY? —wN, (47)

Asi, la condicién de optimalidad esta dada por:

1 _
§Ath1/2Nt 1/2 = Wt (48)
1A K
> M ()
1 A?K,
N, =4 (50)
T4 w2

(d) Utilizando sus respuestas de los incisos (a) y (c), obtenga una expresion para
el salario de equilibrio en el mercado laboral. (Para simplificar, suponga que
las utilidades de las empresas no se transfieren al hogar, por lo que la curva de

oferta laboral es la misma que en el inciso (a)).
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En equilibrio, la oferta y la demanda laboral se igualan:

N = H - ((’_> (51)

Wt
1 A?K,
N, = -t 52
T4 w? (52)
Es decir:
02 14K,
_ 2t = 53
w? 4 w? (53)
1
H@-ﬁ:zﬁm (54)
1
H@:Z£m+% (55)

1 [A2K, + 67
W=§VJT#—£ (56)

(e) ;Cémo cambia el salario de equilibrio cuando aumenta A,? Explique intuitiva-

mente su respuesta.

El salario de equilibrio es:

1 JA2K, + 62
v g o

Un aumento en A; implica un aumento en w;. Esto porque la demanda laboral

aumenta y el salario tiene que subir para corregir el exceso de demanda.

(f) {Cémo cambia el salario de equilibrio cuando aumenta #? Explique intuitiva-

mente su respuesta.

El salario de equilibrio es:

1 JA2K, + 62
ey )

Un aumento en 6; implica un aumento en w;. Esto porque la oferta laboral
se contrae porque el ocio es mas atractivo, generando un exceso de demanda

laboral. Para corregirlo, el salario aumenta y asi aclarar el mercado.



