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1. (Heterogeneidad y consumo) Suponga que hay un continuo de hogares, los
cuales estdn indexados por ¢ € [0,1]. Los agentes viven durante dos periodos, t y
t+ 1. Los agentes estan dotados con un flujo exégeno y perfectamente conocido de
ingresos, Y;(7) y Y;41(7). Piense en las unidades de ingresos como frutas. La fruta

no se puede almacenar.

(a) Obtenga la condicién de optimalidad el hogar i. ;Cémo difiere la relacién de

consumo presente y consumo futuro entre los hogares?

(b) Plantee el equilibrio general competitivo de esta economia. No olvide la condicién

de aclaramiento de los mercados.

(¢) Obtenga una restriccién de recursos agregada para cada periodo en esta economia.
Para ello, defina C; y Cy; como el consumo agregado. Similarmente, Y; v Y
) + ) +
como el ingreso agregado. Luego, sume la restriccion presupuestaria de todos

los agentes en cada periodo y utilice la condicion de vaciado del inciso anterior.

(d) Suponga que u(c) = log(c). Suponga ademdas que hay dos tipos de hogares.
Los agentes de tipo 1 tienen un flujo de dotacién de (Y:(1),Y:+1(1)) = (1,0),
y los agentes de tipo 2 tienen un flujo de dotacién de (Y;(2), Yi11(2)) = (0,1).
Hay una masa, a € [0,1], de agentes de tipo 1, y 1 — « de agentes de tipo
2. Obtenga la funcién de consumo presente, Cy(i) y la funcién de demanda de

bonos, By(i) para cada tipo de hogar.

(e) Utilice la definicién de equilibrio para obtener el precio de equilibrio ¢; de esta

economia.

2. La Curva de Rendimiento: Supongamos que tiene una economia con un solo
tipo de agente, pero que el tiempo dura tres periodos en lugar de dos. La utilidad

vitalicia para el hogar es:

U=InC,+BInCiy + 2 InCips
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La restriccion presupuestaria intertemporal es:

C C Y, Y,
o+ G 42 _y, o 42
L+re (T4r) (T47440) L+7r (T47r) (14 7e)

¢ es la tasa de interés sobre ahorro / préstamo entre t y ¢ + 1, mientras que 7,1 es

la tasa de interés sobre ahorro / préstamo entre t 4 1yt + 2.

(a)

Resuelva para Cy 5 en la restriccion intertemporal y sustituya esto en la utilidad
vitalicia. Esto transforma el problema en uno de eleccién de C; y Cy1. Use
calculo para derivar dos ecuaciones de Euler: una relacionando Cjcon Cyyq,y

la otra relacionando Ciyy con Ciyo.

En equilibrio, debemos tener C; = Y;,Cii1 = Y1 v Ciyo = Yo, Derive

expresiones para r; y 741 en términos de la trayectoria exégena de la dotacién
yp.

Se podria definir la tasa de interés ”larga” como el producto de las tasas de
interés de un perfodo. En particular, defina (1+75,)° = (14 7,) (1 + 7141)
(el término al cuadrado en 1 + rq; refleja el hecho de que si ahorra por dos
periodos, obtiene cierta capitalizacién). Si hubiera un instrumento de ahorro
con una madurez de dos periodos, esta condicién tendria que ser satisfecha
(intuitivamente, porque un hogar serfa indiferente entre ahorrar dos veces en
bonos de un periodo o una vez en un bono de dos periodos). Derive una

expresion para ro .

La curva de rendimiento representa las tasas de interés en funcién del vencimiento
del tiempo. En este problema simple, se trazaria r; en funcién de 1 (hay un
vencimiento de un perfodo ! ) y ry; en funcién de 2 (hay un vencimiento de
dos periodos). Si Y; = Y11 = Y49, jcudl es el signo de la pendiente de la
curva de rendimiento (es decir, si ro; > 714, entonces la curva de rendimiento

es ascendente)?

A menudo se afirma que una ”curva de rendimiento invertida” es un predictor
de una recesion. Si Y;.o es lo suficientemente baja en relaciéon con Y; y Vi,
ipodria la curva de rendimiento en este modelo simple estar ”invertida” (es

decir, tener signo opuesto) a lo que se encontré en la parte anterior? Explique.

3. Heterogeneidad de preferencias: Considere un modelo de dos periodos con dos

tipos de hogar. Hay v hogares tipo A con las preferencias:

u (Cy, Cyy1) = log (Cy) + Blog (Crp1)

Ademas, hay 1 — v hogares tipo B que siguen una regla de consumo dada por:

Ci=a+b(Y;+ A)
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Con A; una transferencia social que hace el gobierno a cada hogar tipo B en el
periodo t. El gobierno financia dicho programa social mediante un impuesto de
suma fija que va a cobrar a todos los hogares por igual en el periodo ¢t + 1, igual a
T

(a) Obtenga la restriccién presupuestaria intertemporal del gobierno.

(b) Obtenga la funcién de consumo de cada hogar tipo A. Suponga que este tipo de
hogar conoce la restriccién presupuestaria intertemporal del gobierno. ;Céomo
afecta un aumento en las transferencias sociales al consumo de este hogar y
por qué? ;Como cambiaria su respuesta si el hogar no internaliza la restricciéon

presupuestaria intertemporal del gobierno?

(c) Obtenga la funcién de consumo agregado, definida por:
C, =~vC{ + (1 —»)CF

(d) Obtenga el efecto de un aumento en las transferencias sociales, A;, sobre el

consumo agregado. Es decir, g—gi.

(e) iDe qué depende la magnitud y el signo de g_ii ? Explique para cada variable
relevante: 7,0, (.

(f) Suponga que el ingreso en el periodo t,Y;, estd determinado completamente
por la demanda. Es decir, Y; = C; + G;. Obtenga una expresion de equilibrio
oY,
para Y; y para A
4. (Funcién de consumo con utilidad no derivable) Asuma que la funcién de

utilidad vitalicia de un hogar representativo de dos periodos estéa dada por:

U =min{ac,¢11}, a>0

Los hogares pueden ahorrar o endeudarse a una tasa de interés r» > 0.

(a) Resuelva el problema de optimizacién del hogar. Encuentre una expresién para

los niveles de consumo y ahorro éptimo como funcién de ¢; y ¢;41 como funcién
de 7,91 ¥ Yey1-

(b) Calcule %, es decir, si el ahorro de un hogar es creciente o decreciente en la
tasa de interés. En particular, muestre que el signo de esta derivada depende

del valor del parametro o y provea una intuicién econémica para sus respuestas.

(c¢) ¢Cuél es la propensién marginal de consmo en este modelo? ;Es mayor o
menor que uno? ;Cémo depende de la tasa de interés? Acompaiie con intuicién

econdmica sus respuestas.
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(d) Considere un cambio del ingreso en t de dY; = 1 y que dY;y1 = pdY;, con
0 < p < 1 un parametro que mide la persistencia del choque de ingreso en el
tiempo. Estime el efecto de dicho choque de ingreso sobre el consumo en el
periodo t. ;Coémo afecta p la respuesta de C} al choque de ingreso? Provea

intuicidon econdmica.



